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1. [Exercicio 8.2 — 1, Guidorizzi, Célculo Vol. 2, 5* ed.]

Desenhe as curvas de nivel e esboce o grafico.

a) flz,y) =1-2% -y b) flz,y) ==+ 3y

c) z = 4a? + y? d) f(z,y) =1+ 2%+ 9>
e)z=c+y+1 f) g(z,y) = /1 — 22 —¢2

g) flx,y)=2% com —1<z2<0ey>0

h) flr,y)=1—2*, comxz>0,y>0ecex+y<1

i) 2 =/22 + 2 z=(@—y)* comaz>0ey>0
) z = f(x,y) dada por 2*> + 4> + 22 =1, 2 > 0
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m) f(z,y) = ————, com 2° +y> < 1 n) z = arctan(x? + y?)

V1—a?—y?
o) flz,y) =z, 220 p)z=1—a?+y? 2*+y* <1
q) f(z,y) =sinz, 0<z<my=>0 r) f(z,y) =2y, 0<2r<1,0<y<1

2. [Exercicio 8.2 — 2, Guidorizzi, Célculo Vol. 2, 5% ed.]

Desenhe as curvas de nivel e determine a imagem.

a) f(z,y) =2 —2y b)zzxgg

) Iy =, Q) 2=y

¢) z =y f) fz,y) =2 =y

g) z = 4x? + y? h) z = 322 — day + 2
x? . Ty

i) _m J)Z_m



3. [Exercicio 8.2 — 4, Guidorizzi, Célculo Vol. 2, 5% ed.]

Determine, caso existam, os valores maximo e minimo de f em A. Determine, também,
os pontos em que estes valores sao atingidos.

a) flz,y) =(x -1+ (y—1)*+3ec A=R° b) f(z,y) =2y e A =R

¢) flz,y) =aye A={(zr,y) eR?:2>0ey >0}
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d) flo,y) = woz e A= {(x,y) €R: (z.) # (0,0)}

e) flw,y) =2 +y? e A={(z,y) eR* 1z +2y =1}
Sugestao: g(y) = f(1 —2y,y), y € R, fornece os valores de f sobre a reta z + 2y = 1.

f) flz,y) =2— /22 +y?e A=R?
g) flz,y) =aye A= {(z,y) eR*: 42” +y* =1,y > 0}

4. [Exercicio 8.3 — 1, Guidorizzi, Céalculo Vol. 2, 5* ed.]

Represente geometricamente o dominio da funcao dada.

a) f(:p,y,z):\/l—xQ—y2—z2 b) f(z,y,2) =1 —=z
c) fleyy,2)=/1—-ax—y—2,2>0,y>0e2>0

5. [Exercicio 9.1 — 1, Guidorizzi, Cdlculo Vol. 2, 5% ed.]

Calcule, caso exista.

1
a) lim xsin ( 5 2) b) lim S
(2,)—(0,0) xc+y ()—=(0,0) /22 4 92
O lim T
(z,y)=(0,0) /22 4 y? (z,9)—(0,0) T + Y
& lm WY ) lm LY
(@y)—(0,0) *+ y* (@y)=(00) T — Y
. Ty . zy?
lim h) lim

(z,9)—(0,0) y — 3 (z,y)—(0,0) 2 — y?



6. [Exercicio 9.1 — 2, Guidorizzi, Céalculo Vol. 2, 5* ed.]
Seja f(x,y) = ey (veja Exemplo 9 — Secao 8.2).

2 +y4

(a) Considere a reta v(t) = (at,bt), com a® + b* > 0. Mostre que, quaisquer que

sejam a e b,
lim f(7(1)) = 0.

Tente visualizar este resultado através das curvas de nivel de f.
(b) Calcule 2ltilr% f(6(t)), onde 6(t) = (3, ¢).
—

(Antes de calcular o limite, tente prever o resultado pelas curvas de nivel de f.)

2
existe? Por qué?

C Lim
(c) (z,y)—(0,0) 2 4+ y4

7. [Exercicio 9.2 — 1, Guidorizzi, Cdlculo Vol. 2, 5% ed.]

Determine o conjunto dos pontos de continuidade. Justifique a resposta.

a) f(z,y) = 32%y* — Say + 6

b) f(z,y) = /6 — 2% — 3y?

c) f(x’y):m%
Ty
d) fz,y) = N
.T—Sy
e) flz,y) =< 22+ y?’ se (x,y) # (0,0)
0, se (x,y) = (0,0)

sin(z? + y?)
D o) = | Tt s (@) #(0.0)
0, se (z,y) = (0,0)

: )
2 _
g) f(x,y) = e(r 1 , ser<londer=]|(zy)
0, ser > 1.

8. [Exercicio 9.2 — 2, Guidorizzi, Cdlculo Vol. 2, 5% ed.]

2
LY
A fungao f(z,y) = 22+ 42 se (2,y) # (0,0) é continua em (0,0)7 Justifique.

0 se (z,y) = (0,0)



